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Célculo Diferencial e Integral I

INSTITUTO
SUPERIOR
TECNICO

22 Ficha de problemas

Sucessoes de numeros reais

1. Seja a, o termo geral de uma sucessao tal que, para todo on € N
0<a, <api1 <1

a) Justifique que a sucessao é convergente e indique um intervalo (de com-
primento tao pequeno quanto possivel) que contenha o limite de qualquer
sucessao que satisfaca as condig¢oes impostas a a,,.

b) Indique o supremo e o infimo do conjuntos dos termos da sucessdo; este
conjunto tera maximo? E minimo? Justifique abreviadamente as respostas.

2. Justifique que se, as condigoes

un+1

u, >0 e <1

U,

sao verificadas qualquer que seja n € N, u,, é convergente. Mostre ainda, recor-
rendo a definicao de limite, que o limite de u,,, nao pode ser um nimero negativo.

3. Considere a sucessao x,,,
3 1,
= — n = — 2
=g Tny1 3($n+ )

a) Recorrendo ao principio de indu¢ao matemadtica, verifique que 1 < z,, < 2,
n € N.
b) Mostre que a sucessao é decrescente.

c¢) A sucessdo z, é convergente? Justifique.

4. Sendo x, uma sucessao de nimeros reais nao negativos que converge para x > 0.
Mostre que a sucessao /T, converge e que lim, . /Tn = /7.

5. Determine, se existirem, os limites das sucessoes que tém por termo de ordem n:
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