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. (Exercicio 1.2 de [2]) Considere os seguintes subconjuntos de R :
A= {xGR: 2| zgm}, B=1[-34, C=R\Q

a) Mostre que AN B = [-3,—3] U {4}.

b) Indique, se existirem em R, sup A, min(A N B), max(A N B),
inf(ANBNC), sup(ANBNC)emin(ANBNC).

. (Exame de 19/1/2000) Considere os conjuntos A e B definidos por

1 1
A:{meR:x >0},B:{xeR:x:——,neNl}.
xlog x n

Mostre que o conjunto A é igual a RT\{1}. Determine, caso existam, ou
justifique que nao existem, o supremo, o infimo, o méaximo e o minimo
dos conjuntos A e AU B.

. (Exercicio 1.8 de [2]) Considere os conjuntos

A:{xER: L 21},32{1—(_1) ,nENl}.
log n

Para cada um dos conjuntos A e B, indique o conjunto dos majorantes,
o conjunto dos minorantes e, no caso de existirem (em R), o supremo,
o Infimo, 0 maximo e o minimo.

. Sejam A, B e C os seguintes subconjuntos de R:

A={reR: 2* +2|z| > 3}, B:]O,\/i[,

C:{\/_—l:nENl}.

n

a) Calcule A sob a forma de uma reuniao de intervalos.

b) Indique, caso exista, inf A, min AN B, max AN B, max AN BNQ,
inf ANBNQ, maxC, max B\ C'.



5. (Exame de 2000) Sejam A e B os subconjuntos de R definidos por
A={zeR: |z -1 <2 -1}, B =1[-2,2].

a) Determine A sob a forma de reunido de intervalos.

b) Determine, se existirem em R, o méximo e o minimo de AN B e o
supremo, infimo, méximo e minimo de (AN B) \ Q.

6. (Exame de 30/11/2002) Considere os seguintes conjuntos de R:

1
A:{x:|x2—2|§2x+1}, B =Q, C:{p:kGNl}.

a) Mostre que A = [—1+ /2, 3].
b) Determine, se existirem, o supremo, infimo, maximo e minimo de

ANB,C.

7. (Exame de 16/1/2004) Considere os seguintes conjuntos de niimeros
reais:

r?—1
A=<z " > |z —1] ¢, B={x: senz =0}, C=Q.

a) Mostre que A= [—1, 0[ UL, +ool.

b) Escreva os conjuntos dos majorantes e minorantes de ANC e BNC.
Calcule ou conclua da nao existéncia de sup A, inf ANC, min ANC),
min B, sup BN C.

8. (Teste de 12/11/2005) Considere os seguintes conjuntos de R:

19
A:{:U:xZO/\‘ZfHSO}, B={z:2>0A Jrenkx ¢ Q}.

a) Mostre que A = [0,v/2] \{1} e justifique que B = [0, +00[\Q.

b) Determine, ou mostre que nao existem, o supremo, infimo, maximo
e minimo de cada um dos conjuntos A e A\B.

9. (Teste de 29/4/2006) Considere os seguintes subconjuntos de R:

x? -2 n/2
A= xH 130 , B={2"":neN;}.
x_

a) Mostre que A = [—\/5,—1[ U1, \/5] :



b) Determine ou justifique que ndo existem, os supremo, maximo,
infimo e minimo de cada um dos conjuntos ANQ, Be BNQ.

10. (Exercicio 1.10 de [2]) Seja A um subconjunto de R, majorado e nao
vazio, e seja m um majorante de A, distinto do supremo desse conjunto.
Mostre que existe € > 0 tal que V.(m) N A = 0.

11. (Exercicio 1.5 de [1]) Sejam A e B dois subconjuntos de R tais que
A C B e suponha que A é nao vazio e B é majorado. Justifique que
existem os supremos de A e B e prove que se verifica sup A < sup B.

12. (Exercicio 1.12 de [2]) Sendo U e V dois subconjuntos majorados e
nao vazios de R, tais que sup U < sup V, justifique (de forma precisa e
abreviada) as afirmagoes seguintes:

a) Se x € U, entao x < sup V.
b) Existe pelo menos um y € V tal que y > sup U.

13. (Exercicio 1.14 de [2]) Sejam A e B dois subconjuntos de R.

a) Prove que, se sup A < inf B, A e B sao disjuntos.

b) Mostre, por meio de exemplos, que se for sup A > inf B A sup B >
inf A, A e B podem ser ou nao disjuntos.

Qutros exercicios: 1.1, 1.3, 1.4, 1.5, 1.9, 1.11, 1.13, 1.16 de [2], Exercicio
1.4 de [1].
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