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Aula de Revisoes de Funcoes

1. Usando as expressoes

sen(a+b) = cosasenb+ senacosb

cos(a+0b) = cosacosb— senasenb

mostre que

a) sen(2a) = 2senacosa, cos(2a) = cos*a —sen’a = 1 — 2sena =

2cos’a —1,
b) COSQ (%) — 1+czosa’ sen2 (%) —_ 170205(1’
C) sena—senb = 2sen (aT—b) COS (aT—l—b)’ cosa—cosb = —2sen (aT—b) sen (aT—H))

(Sugestao: mostre primeiro que sen(x+y)—sen(x—y) = 2seny cos x
e faga a = v +y, b = x — y; para cos proceda da mesma forma.)

2. Mostre, usando as identidades anteriores e cos 5 = 0, sen § = 1, que
a) senm =0, cosm = —1, sen 2w = 0, cos 21 = 1,
T T _ V2
b) sen§ = cos § = %57,

c¢) sen(a + 2m) = sena, cos(a + 2m) = cosa (ou seja, sen e cos sdo
periddicas de periodo 27),

d) sen(a + 3) = cosa, cos(a + §) = —sena,

3. No intervalo [0, 7], a fungao sen ¢ estritamente crescente e a funcao
cos é estritamente decrescente. (Sugestao: use c¢) do Exercicio 1 e que
cosx > 0, para x €] — 7, 7[.)

4. a) Mostre que

sen3z = 3senz — 4sen® z, cos 3z = cosx — 4sen? z cos x

cos 3z = 4 cos® x — 3cos z.
b) Use as identidades anteriores para mostrar que sen Z = %, cos g =

6
V3 T _ V3 T _ 1
o,seny = Yo ecosy = ;5.



5. Deduza

1
cosx)'

a) sec?r =1+ tg?x, para x tal que cosz # 0 (em que secx =

b) tg(x —y) = %, para x,y tais que tgxtgy # —1.

6. a) Seja a > 0 e b € R. Mostre, partindo das propriedades da ex-
ponencial e da definicao de logaritmo, que a® = €°!°¢¢ (donde, em

particular, se deduz a identidade log(a®) = bloga).
b) Seja a € RT\ {1}, e log, : R™ — R a fun¢ao inversa da fungao a”
(ou seja, y = a” sse x = log,(y)). Mostre que

logy
loga

vy>07 loga y=



