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Considere as funções definidas por

ρ(x, y, z) = (x2 + y2 + z2)
5
2 ,

f(t) = (t2,−2t,
2

5
t3),

g(s) =
1− cos 3s

s
,

h(u, v) =

{
2uv, u > 0
u2 + v2, u ≤ 0,

onde s, t, u, v, x, y, z são variáveis reais.

1. Mostre que ∇ρ = 0 se e só se x = y = z = 0; calcule (ρ ◦ f)′(0).

2. Determine a matriz derivada da aplicação f ◦ ρ no ponto (1, 0, 0).

3. Justifique que g ◦ ρ é uma função diferenciável em todo R3.

4. Mostre que h é diferenciável em R2\{(u, v) : u = 0} e também na origem.

Há mais algum ponto na recta u = 0 onde h seja diferenciável?
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