Analise Matematica |
12 Exame - 20 de Janeiro de 99
Ele., Eng. Bio., Eng. Qui., Ges. e Qui.

Duracao: 3 horas
Apresente os calculos

1. Considere S={r e R: |z —1| <2o0u |z —3| > |z —4|}.

a) Represente S na recta real.
b) Identifique, caso existam em R, inf S, min .S, max S e sup S.
c) Dé um exemplo de uma sucessao de termos em S que seja

e convergente, com limite em S

e convergente, com limite no complementar de S

limitada e divergente;

divergente, sem subsucessoes convergentes;

e nio monétona, divergente e sem subsucessoes convergentes.
2. Seja (a,) uma sucessao de nimeros reais.

a) Prove por indugdo matemética que

n

Sp 1= Z(ak+2_ak):_al_a2+an+1+an+2> n € IN;.
k=1

b) Suponha que a sucessao (a,) é convergente com limite a. Calcule lim s,.
c) Dé um exemplo de uma sucessao (a,) divergente, tal que (s,) seja
convergente.

3. Classifique as seguintes séries quanto a convergencia:

b) ZZ"; (%)n;
c) Xl (% + %)
d) Yol (—1)"e”

4. Considere a fungao f :]0,1[— R, definida por

n
I

en

f(z) =logz + 2log(1l — ).

Calcule os seus limites em 0 e 1, e os seus extremos e intervalos de monotonia.



2 Exame de AMI - 20.1.99

5. Considere a fungao f : R — R, definida por f(z) = sin(wsinz).

(1.5) a) A equacdo f(r) = sinx tem exactamente uma solu¢do no intervalo

6
(1.5) b) Mostre que todas as derivadas de f tém méximo e minimo.

'y [ Justifique.



