
An�alise Matem�atica III
1o semestre de 2006/2007

Exerc��cio teste 4 (a entregar na aula pr�atica da semana de 9/10/2006)

Considere a meia bola

D = f(x; y; z) 2 R3 : x2 + y2 + z2 < R2; z > 0g :

a) Usando uma mudan�ca de coordenadas para coordenadas esf�ericas, calcule
a coordenada z do centroide de D. (Observa�c~ao: por simetria as coorde-
nadas x e y s~ao obviamente ambas iguais a 0).

b) Usando coordenadas cil��ndricas (�; �; y) �a volta do eixo Oy (ou seja: z =
� cos �, x = � sin �, y = y), escreva uma express~ao na forma de um integral
triplo

R R R
d� d� dy para o momento de in�ercia de D relativo ao eixo par-

alelo ao eixo Oy que passa pelo ponto (0; 0; 3R=8), usando uma densidade
de massa por volume de D dada pela express~ao:

x2 + y2
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:


