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1- [3 val.] Determine uma primitiva para cada uma das fungoes definidas
pelas seguintes expressoes:
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2- [2 val.] Diga, justificando, qual o erro no seguinte raciocinio:
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3- [3 val.] Considere a fungao real ¢ definida em IR pela expressao:
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(a) Mostre que ¢ é diferenciavel e estritamente crescente.
(b) Determine, caso exista, o valor do limite
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4- [2 val.] Seja f uma funcao real analitica cujo desenvolvimento de
Mac-Laurin é uma de entre as seguintes séries de poténcias
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Indique, justificando, qual destas séries de poténcias serda o desenvolvi-
mento de Mac-Laurin de f, sabendo que f satisfaz as seguintes condigoes:

I: f possui um minimo local em x = 0.
I f®(0) = 12.

IIT: O integral impréprio fol %dx é convergente.



5- [4 val.] Considere uma funcio escalar f continua em IR? tal que,
para (z,y) # (0,0),

f(z,y) = (2* + y*) arctan(

)
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(a) Mostre que f(0,0) = 0.

b) Calcule as derivadas parciais de e estude-as quanto a continuidade
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(¢) Diga, justificando, se f é diferencidvel ou nao em IR
6- [4 val.] Considere a funcao escalar h definida em IR? por
h(z,y) = y* — 22 + 2*
(a) Faga um esbogo do conjunto
S ={(z,y) € R*: h(z,y) <0}
e determine a sua &area.

(b) Determine e classifique os pontos de estacionaridade de h.

7- [2 val.] (a) Mostre que se um conjunto A é fechado entdo a sua
fronteira tem interior vazio.

(b) Dé um exemplo em IR de um conjunto cuja fronteira tem interior
nao vazio.



