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(1) Escreva todos os valores de (—1)* na forma a + bi.

(2) Estabeleca a igualdade | cos z|? + | sin z|? = cosh(2y) (onde z = z + iy).

(3) Determine os subconjuntos de C onde a fungdo co-seno se anula e onde ela toma
valores reais.

(4) Calcule, para as curvas 7 e fun¢des f indicadas, os integrais fv f(z)dz.
(a) f(z) = €%, v o segmento de recta de z =i até z = 1, com esta orientagdo;
(b) f(z) = €*, v constituida pelos segmentos de recta sobre os eixos coordenados

entre os pontos anteriores, com a mesma orientacao;

(c) f(z) = =L, v a semi-circunferéncia 2 = re?, comr > 0e 0 < 0 < T,
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percorrida no sentido positivo (ou directo ou anti-horario).

(5) Seja u : R? — R a fungdo definida por
u(z,y) =e Ycosz+y(r—1).

(a) Mostre que u é harménica.
(b) Determine uma fungdo v : R? — R tal que a fun¢do f : C — C definida por

fx+iy) = u(z, y) +iv(z,y)
seja analitica e satisfaga f(0) = 1.

(c) Calcule ”
f(z
Al

onde C' é a circunferéncia de centro na origem e raio 7 percorrida uma vez no
sentido positivo.

(6) Calcule os seguintes integrais:

iz , . . .
(a) 557 == dz, onde y € a curva |z| = 1 percorrida uma vez no sentido positivo;
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(b) §v -5 dz, onde 7 € a elipse 322 4 2y? = 1 percorrida uma vez no sentido
positivo;

sin 2z , o . . -
(c) 557 e dz, onde v é a curva |z| = 2 percorrida uma vez no sentido positivo.




