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(Todas as aĺıneas valem 4 valores)

Seja F = {N(µ, σ2), µ ∈ IR, σ2 ∈ IR+} a famı́lia de funções densidade de probabilidade
normais.

(a) Seja X uma v.a. com f.d.p. f(.|µ, σ2) pertencente à famı́lia F . Prove que a f.d.p.
associada a Y = |X − µ| é dada por
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(b) Seja G = {gY (y|σ2) = 2
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0 }. Indique, justificando, uma estat́ıstica

suficiente completa para G.

(c) Comente a seguinte afirmação, justificando devidamente:
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possuem distribuições amostrais independentes,

∀σ2 ∈ IR+.

Admita agora que σ2 ∈ IR+ está fixo e considere a famı́lia Fσ de f.d.p. correspondentes,
com

Fσ = {f(x|µ) =
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2σ2 , µ ∈ IR}.

(d) Prove, deduzindo uma estat́ıstica suficiente completa e uma ancilar para Fσ (usando
para tal resultados conhecidos sobre a distribuição Normal) que
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Será que este resultado é extenśıvel à famı́lia F?

(e) Considere a seguinte famı́lia de funções de probabilidade:

H = {h(x|θ) =

(

θ

2

)|x|
(1 − θ)1−|x|I{−1,0,1}(x), θ ∈ (0, 1)}.

Seja ainda X uma observação aleatória de um elemento desta famı́lia. Sem recorrer
ao facto de que H pertence à famı́lia exponencial, determine uma estat́ıstica suficiente
completa para a famı́lia H. X é uma estat́ıstica suficiente completa para H?
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