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. Mostre que a funcao theta de Riemann, definida por
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é holomorfa para z € C e para 7 € H = {z : J(z) > 0}.

. Dé um exemplo de uma func¢ao continua f : D — C que nao pode ser uniforme-
mente aproximada por polinémios. Mais precisamente, se f,, for uma sucessao
de polinémios na variavel z € D nao podemos ter f, — f uniformemente.

. Seja f nao constante e inteira. Mostre que f(C) é denso em C.

. Seja f meromorfa em C com lim,|_.« | f(2)| = co. Mostre que f é uma funcao
racional.

. Seja f uma funcao racional. Mostre que
> ord,f =0,
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onde C designa a esfera de Riemann.

. Seja { fn} uma sucessao de fungdes holomorfas numa regiao €2 que converge, uni-
formemente em subconjuntos compactos K C {2 para uma funcao nao constante
f. Mostre que, se cada f, é injectivo, entao f também é injectivo.

. Mostre que qualquer funcao injectiva e holomorfa f : C* — C* é da forma
f(2) =az ou f(z) = ¢ para certo a € C*.
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