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1. Seja D um divisor na esfera de Riemann C∞, e f uma função meromorfa em C∞, tal
que (f) = D. Seja F : C∞ → C∞ a aplicação holomorfa associada a f.

(a) Se o suporte de D contém 3 ou mais pontos, prove que F tem pelo menos um
ponto de ramificação.

(b) Se p e q são dois pontos distintos de C∞, n ≥ 2, e D = n · p− n · q, mostre que os
únicos pontos de ramificação de F são precisamente p e q.

2. SejaX a superf́ıcie de Riemann hipereĺıptica dada pela equação y2 = (x−x1) · · · (x−xn),
e π : X → C∞ a aplicação de grau 2 associada. Sendo f uma função meromorfa f ∈
M(X) tal que f(x, y) = f(x,−y), mostre que ordpkf é par para qualquer k = 1, ..., n,
onde pk = π−1(xk).

3. Seja X = C/(Z+τZ), um torus complexo Im τ > 0, e π : C → X, a aplicação quociente.
Seja φ : X → X, um automorfismo, com φ(π(0)) = π(0).

(a) Mostre que existe uma aplicação linear invert́ıvel Φ : C → C, Φ(z) = az, a ∈ C∗,
tal que φ ◦ π = π ◦ Φ.

(b) Prove que |a| = 1, e que mais precisamente, a = ±1 ou τ2 = −1 ou τ3 = −1.

4. Considere a sequência de feixes sobre X

0 → C → O d→ Ω1 → 0,

onde dU (f) = df, para uma função f ∈ O(U). Prove que esta sequência é exacta
e, usando a sequência exacta longa de cohomologia associada, mostre que existe um
isomorfismo de grupos:

H1(X,C) ∼= H1(X,O)⊕ Ω1(X).

5. Seja T um divisor associado ao fibrado tangente (holomorfo) de uma superf́ıcie de
Riemann compacta X, de género g. Para cada inteiro n ≥ 1, calcule a dimensão do
grupo de cohomologia H1(X,nT ).

6. Seja Div+2g−2(X) o conjunto dos divisores efectivos de grau 2g − 2 numa superf́ıcie de
Riemann compacta X, de género g ≥ 2. Cosidere a restrição da aplicação de Abel-
Jacobi A : Div+2g−2(X) → Jac(X) e mostre que existe um único ponto η ∈ Jac(X) tal

que A−1(η) é naturalmente isomorfo a um espaço projectivo de dimensão g − 1.


