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ANALISE COMPLEXA E EQUACOES DIFERENCIAIS
TESTE 1B - 19 DE ABRIL DE 2008 - DAS 11H AS 12:30H

Apresente e justifique todos os calculos

1. Seja f: C — C uma fungido analitica tal que Im f(z) = 4. Serd f uma fun¢do constante?
Justifique.

2. Considere a funcio f( ) = 2% +senz.

(a) Caleule .., _, f(2)dz.
(b) Calcule [ f(2) dz, em que y(t) =7 —me*, e 0 <t < 7.

3. Considere a fungdo f(z) = ﬁ + sen (L)
23(z —

z—1
(a) Determine e classifique todas as singularidade de f.
(b) Determine a série de Laurent de f na regido 0 < |z — 1| < 1.
(c) Calcule

%1:1 f(z) d=. e f(z) dz

|2|=2
onde no primeiro integral, a curva é percorrida no sentido positivo e no segundo
integral a curva é percorrida no sentido negativo.

4. Seja vg a curva fechada que limita a regido

QR_{z—pew|0<p<Ro<0<

?g dz
R 14 24
/°° dz
0 1"—.1:4

5. Mostre que a série > -, = define uma funcdo analitica na regido {z € C | Rez > 1}.
(Recorde que se define n* = €*1°8™ em que logn designa o logaritmo de base natural de
um ndmero real.)

2}, em que R > 1,

percorrida no sentido positivo.
(a) Calcule o integral

(b) Calcule o integral real




