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Exercicio-teste 8
Prove que y(t) = 0 para todo o t € R, é a tnica solu¢ao do problema de
valor inicial

Resolucao

Seja f(t,y) = yt*(t +vy*). A fungao y(t) = 0 para todo ot € R é
claramente uma solucao do problema de valor inicial, p ois % =0e f(t,0) =
0.

Como f é continua em R? e
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existe e é continua em R2, f é localmente lipschitziana em relacdo a y em
R2. Entao, pelo teorema de Picard, qualquer problema de valor inicial

d
d_g; = f(t.y) =yt*(t + 1)
y(to) = yo,

tem uma unica solu¢ao numa vizinhanca de .
Conclui-se assim que y(t) = 0 para todo o ¢t € R é a tinica solugao de

dy 2 2
= =yt +
o =Yty
y(0) = 0.
De facto, o grafico de qualquer outra solugao intersectaria o grafico desta

num ponto (to,¥o), € nado teriamos unicidade local de solu¢ado do problema
de valor inicial com y(ty) = yo.



