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IV. Cilculo de Derivadas de Fungoes

Convém ler, primeiro, o Apéndice X.

1)

sin x4z cos z+a2 sin x4+ cos x—2z2 sinx

_ sinz4x cosz—x?sinz+a3 cosx

(h) f' (@) = (5322

3)

(e) f/()=(ab+
= %;p_% — im_%

4)

)’:

(14x2)2

(f) f' (z) = (tan? ZL‘)/ = 2tanz. (tanz)’ = 2tanz.sec’ z .

Relembre-se que a fungao secante ¢ definida por secz =

é o seguinte:

1

cos T

(14x2)2

e o seu grafico

XL




E claro que a funcao tem periodo 27 e assimptotas verticais nos pontos
r=kr+ 5; k€.

Note-se, ainda, que
|[secz| > 1.

e, como se deduz facilmente da relagao fundamental da trigonometria:

tan?z + 1 =sec?z .

10) Sejam g : R — R uma funcao duas vezes diferenciavel e ¢ : |0, +00[ — R
a funcao definida por ¢ (z) = e91°8%), Pretende-se determinar ¢ (1) e ¢” (e).

Ora,

¢ () = (e90989)" = (g (log x))' 9098 ®) = g/ (log z) . (log z)' .e9(°8 ) =

_ g/ (logm) .%.eg(logw) — g’(lzgx) ey(logw) .

¢ (z) = (@ewogw))’ — (@)'egaogm 4 9008 D) (g8 ) —

” 1 . ’
g" (log ). TL; g'(log ) eg(log ) 4 g (lzg :) gl (IOg IE) .%'6g(log ) _
— g" (log m)lggl(l‘)g ) eg(logx) + (g'(lt;gQ:v)) eg(log z) _

_ g"(logz>fg'<log2w>+(g’<1ogw>)2eg(log@ .
x

Logo,

¢/ (1) = g'(lﬁl)g 1) pg(log1) _ g (0) e9(0)

¢// () = g" (log e)*g'(logze)Jr(g'(log 6))2 colloge) —
o (W=g O+’ D) gy

e2

11)

(2) ' (x) = (log (1+2?))" = 3%z .

/
() f'(2) = (2/7) =2V7.10g2.(v/a) =
li
= 2% Jog 2. (g;%) = 9V7 log2.1a3-1 =
= 2VEly=3]0g2 .

(w) f'(z)=(2%) =z + 2% logz =
=2 (1+1logx).



V. Teoremas de Rolle, Lagrange e Cauchy

1)

(a) Convém ler, primeiro, o Apéndice XI.

Ora,
lim sinha:gsin:c _ im cosha:—zcosa: _
z—0 x Regra de Cauchy z—0 3z
— sinh x+sin x _ : cosh z+cos @ — 2 — 1
Regra de Cauchy z—0 6z Regra de Cauchy z—0 6 6 3
. . . sin( L . — L cos(L
(0) lim sin(l)e” = lim (f) = lim —2—=/ 1(’”) =
T e—7= —e—?

r——+00 T ——+00 Regra de_,Cauchy T ——+00

z—+00 T —+00 T—+00

Hcos(1)) =t (Seos(2)) = (i %) (dimeos () -

= 1m —_— =
z—+00%" Regra de Cauchy z—>+o0o 2z Regra de Cauchy

) cos(0) = lim & = lim <




