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I (2,0 val.)
1. Seja A o subconjunto de R definido por
A={zeR: [z(x—2)| <1 e x>0} .

Mostre que A = [0, 1+ \/5] e determine caso existam, ou justifique que nao existem, o
supremo, o infimo, o maximo e o minimo de ANQ e A\ Q.

2. Considere a sucessao (z,) definida por
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' T a2

Mostre que 0 < z,, < 1 e que (x,) é mondtona. Conclua que a sucessao é convergente
e calcule o valor do seu limite.

IT (3,0 val.)

1. Determine a natureza (absolutamente convergente, simplesmente convergente ou di-
vergente) das seguintes séries numéricas:

> (~1)"sin (%) e > % .

2. Seja g a funcao definida pela férmula

o) =3 2L (35 g
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no conjunto de todos os pontos € R em que a série é convergente. Determine o
dominio da fun¢ao g e calcule o seu valor no ponto x = 1. [Sugestao: a série numérica
obtida neste ponto é uma série de Mengoli.|
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I1I (3,5 val.)

Considere a funcao f : R — R definida por

o) arcsin (ﬁ) ,x >0

Mostre que f é continua mas nao diferenciavel no ponto zero.

Determine os intervalos de monotonia, extremos, concavidades, inflexoes e assimptotas

da funcao f.
Esboce o grafico de f e indique qual o seu contradominio.

Calcule lim,_,+ (log z)*~ .

IV (1,5 val.)

. Para cada n € N, seja p,, o polinémio de grau 2n — 1 definido por

n—1

P (SC) _ Z (_1>k l’2k+1 )
—~ (2k+1)!
Mostre que
. sin(z) —pa(z)  (=D)"
alclgcl) 2+l S @2n+ 1) vneN.

. Seja f : R — R uma funcao diferenciavel, tal que lim, ., f'(z) = 0.

Mostre que lim, . oo[f(x 4+ 2) — f(x)] = 0.

Serd que se pode garantir que lim,_, [f(2z) — f(z)] = 07 Justifique.



