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1 (8 val.) Estude quanto a convergéncia em R as sucessoes seguintes:

Vn+1 2" + (n41)! © (n— 1)”2

b
2n+1 (b) 3" +nl n+3

(a)

2 (5 val.) Considere o conjunto S C R definido por
S={zeR: |z|<|z-2|}.

(a) Mostre que S =]—o00,1].

(b) Determine caso existam, ou justifique que nao existem, o conjunto dos minorantes, o
conjunto dos majorantes, o supremo, o infimo, o maximo e o minimo de S.

(c) Dé um exemplo de uma sucessao convergente, u,, — a, com u, € S, Yn € N, ea € S.

3 (4 val.) Considere a sucessao (z,) definida por

rT1=2 e Tpy1=V2z,+1.

(a) Mostre que (z,) é estritamente crescente e que

Tp<3,Vn>1.

(b) Conclua, com base no resultado da alinea anterior, que (x,) é convergente, e calcule o
seu limite.

4 (3 val.) Usando apenas as propriedades dos nimeros reais especificadas pelos seus
Axiomas de Corpo (i.e. comutatividade e associatividade de + e -, distributividade,
existéncia de elementos neutros, simétricos e inversos) e Ordem (i.e. R é fechado para
as operagoes + e -, e tricotomia), mostre que se x,y,z € R, com z < y e z > 0, entdo
r-z<y-z.



