Considere a especificagao algébrica nat = (3, X,I') onde

o E = {nat}
z :— nat
s: nat — nat
som : nat nat — nat

o Xpat = {n,m,ni,my,...}
e Axiomas
— som(n,z) =n
— som(n, s(m)) = s(som(n,m))
Seguem-se alguns modelos de nat.

1. Ay = (JA1]|,~4, ) tal que

|A1‘nat: WO
A = 0
SA, = Aa.a+1

som 4, = Aajag.ay + az
2. Ay = (|A2|,—4, ) tal que

|A2|nat= {0,2,4,6,...}
za, =0

S, = Aa.a+2

somy, = Aaiag.ay + ag

3. As = (|A3|,—4, ) tal que

|A3|nat: {07 1}

ZAq = 0

Sa, = Aa.l—a

somy, = Aajag.(1 se a; # ag e 0 se a; = az)

4. Ay = (|A4|,~4, ) tal que

|A3‘nat: {0}
24, =0
§A4 = Xa.0

som 4, = Aajag.ay + az

5. As = (|As|,—a, ) tal que

|A5|nat: z
ZAs = 0
Sa, = Aa.a+1

som 4, = Aaiag.a1 + as



6. Ag = (|A4¢|,— 4, ) tal que

|A6‘nat: N

ZAg = 1

S4, = Aa.a+a

som 4, = Aajag.aq X az

7. A7 = (|A7],—a, ) tal que

|A7‘nat: {2Z RS WQ}
zZa, =1

Sa, = Aa.a+a

som 4, = Aajag.ay X az

Exercicio:

1. Verifique que as algebras acima referidas sao de facto modelos de nat.

2. Para cada par de dlgebras identifique, se possivel, um homomorfismo entre
elas.

3. Quais das dlgebras anteriores sdo isomorfas a A7



