42 Série de problemas de Geometria Algébrica

ENTREGAR EM 28/03/2003

. Recorde que um isomorfismo de variedades afins é um morfismo ¢p: X — Y tal que ¢ é um
homeomorfismo e ™! é um morfismo. Mostre que um morfismo de variedades afins que é
um homeomorfismo n3o é necessariamente um isomorfismo.

Sugestdo: considere z — (22, 23): Al — V(y? — 23).

. Seja X a pré-variedade algébrica A™ — {0}, onde n > 1. Mostre que
(a) k[X] = k[z1,... zn];

(b) X ndo é afim.

. Sejam I C k[xy,...,zp] umideal, A = k[z1,...,x,]|/] e Z; a imagem de x; em A. Mostre
que a aplicacao
(a1y...,ap) — (ZT1 —ay,..., Ty — ay)

é uma bijecgdo entre V(I) C k™ e specm (A).

. Seja I C k[z1,...,x,] um ideal radical. Mostre que I é a intersec¢do de todos os ideais
maximais que contém 1.

. Sejam A, B algebras afins e p: Specm (B) — Specm (A) um morfismo de variedades afins.
Mostre que Specm (¢*) = .



